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1. Znaju�i da va�i
17! = 333 110 04a 323 043 03b 0005,

odrediti cifre a i b.

2. Dokazati da postoji beskonaqno mnogo parova razliqitih prirodnih brojeva n i k
takvih da va�i NZD(n! + 1, k! + 1) > 1.

3. Dokazati da za sve n ∈ N va�i nejednakost

σ(n!) 6
(n+ 1)!

2
.

Jedna ideja: Ispitati direktno sluqajeve n 6 7, pa pretpostaviti n > 8. Ako je
n! = 2α13α2 · · · pαk

k kanoniqka faktorizacija broja n!, dokazati najpre nejednakost
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(ovo se mo�e posti�i korix�eǌem formule za funkciju σ, zatim izvlaqeǌem n! is-
pred zagrade i direktnim upore�ivaǌem dobijenog izraza s desnom stranom �eǉene
nejednakosti), potom deo u zagradi ograniqiti odozgo sa
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i odavde jednostavno zavrxiti dokaz.
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1. Dokazati da ne postoje qetiri uzastopna prirodna broja od kojih se svaki mo�e pred-
staviti kao zbir kvadrata dva cela broja.

2. a) Dokazati da, za ma koje prirodne brojeve p, q i r takve da su brojevi pq i r uzajamno
prosti, postoji beskonaqno mnogo trojki prirodnih brojeva x, y i z takvih da va�i

xp + yq = zr.

b) U skupu prirodnih brojeva na�i bar dva rexeǌa jednaqine

x3 + y4 = z5.

Jedna ideja: Za deo pod a) utvrditi da se mo�e uoqiti prirodan broj m takav da se za
x oblika a(ap+1)qm i y oblika (ap+1)pm uvek mo�e na�i pogodno z takvo da posmatrana
jednakost bude ispuǌena.

3. U skupu nenegativnih celih brojeva rexiti jednaqinu

1064x = 243y + 1063,

znaju�i da je 1064 primitivan koren po modulu 243.


